Matematicas Il (F.G.) I

”“ll' ||||| I“Il ‘IIII m» ||.|| W‘ II‘II Il" !Ill PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD I

031 00305 Junio - 2015 Duracién: 90min. | mopELo 01

Hoja: 1 de 1

Matemédticas II: 01 .
Atenci6n: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientffica sin prestaciones
gréficas ni de programacién.

Opcién A

" 1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Dados dos nimerso a y b, tales que ab # 0, estudie si la matriz A* es inversible. En caso
011
afirmativo, calcule su inversa. A=|a 1 1
0b o0
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie la posicién relativa de los tres planos siguientes segiin valor del pardmetro A.
m=E3+2§+32=0, m=z-Ay—~2=0, g=x—-y—2—A=0.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos) -
213 — 422

Estudie todt_as las rectas asintotas de la gréfica de la funcién f(x) = z2—3z+2

‘4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1 .
Calcule / (2® +1)%(z - 1) da.
J=1

Opcién B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Sea A una matriz cuadrada de orden 3 que verifica la ecuacién matricial A2 = I — 24,
siendo I la matriz identidad de orden 3. Pruebe que A es inversible y determine la matriz
A1 en funcién de A.

!

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dado el plano 7 = 2 — y + z — 3 = 0, determine todos los planos que contienen a los puntos
A= (-1,0,0), B=(0,1,0) y forman un éngulo de 30° con el plano =.

V3

1
Observacién: sen(30°) = =, cos(30°) = -5

2

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie y dibuje la grafica de la funcién f(z) = x® — 82°.

8 Ejercicio‘ (valor 2.5 puntos)
Calcule / In(x + 1) da

Observacién: Inz es el logaritmo neperiano de :r.
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Junio - 2015

03100564

Duracion: 90min.

MODELO 02

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 02

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dados dos nimerso a y b, no nulos, estudie si la matriz A =

inversa. En caso afirmativo, calcilela.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Opcion A

o O

1 1
1 1] tiene matriz
b 0

Dada la recta: r; que pasa por los puntos A = (0,1,1) y B = (1,1,0), y la recta ro que
pasa por los puntos ' = (—=1,0,1) y D = (0,3,0). Estudie si las dos rectas definen un
plano que las contiene. §{Cudl es su ecuacién general?

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

R te la gréfica de la funcid 2
epresente la gréfica de la funcién f(z) — L
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
or — 2
Calcule / ) dr.
Opciéon B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1 0 =1
Dada A= | 0 1 3 |, estudie si existe la matriz inversa de A. En caso afirmativo,
4 1 =2

calctilela.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1 Qué relacién existe entre los coeficientes de la ecuacién del plano 7 = ax +by +cz+d =10

para que 7 sea perpendicular a la recta ry = {

punto origen de coordenadas.

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Represente la grafica de la funcién f(z) =

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule[ sen2z du.

rty—z—2=0 o
r—3y—2+1=0 yau

7?2 — 2
1

7« contenga al
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PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD

03100305

Matematicas IT: 03
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

1 1
Dado un nimero a # 0, determine si la matriz A = a 2 —a posee inversa en
-4

a

[3v)

aQ

funcién del valor de a.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la recta ry que pasa por los puntos A = (0,1,1) y B = (1,1,0), y la recta r5 que pasa
por los puntos C' = (—=1,0,1) y D = (0,3,0). Se pide estudiar si estas rectas definen un
plano.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

V=22t 3z

Represente la grafica de la funcién f(z) =

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule de.
16 4 2522

Opcién B

Junio - 2015 Duracion: 90min. MODELO 03

Hoja: 1 de 1

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie el rango de la matriz A en funcién del ndmero real « y el nimero entero n .

a n o
A= n « n+1
a n+l1 «

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe algin punto comun a las rectas 71 y r2. En caso de no existir, determine
la distancia entre ambas rectas.

_Jaxty-2-2=0 _J 22+2y—2-3=0
=Y a—y+z+1=0 YTV 2-3y+3242=0"

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1
Represente la grifica de la funcidn f(z) = —5—.
—r° -+

& Calcule /xQSeHQ:c dz.
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Duracién; 80min.

MODELO 04

Hoja: 1 de 1

Matemaéticas II: 04

Atencién: Conteste a los problemas de una tnica opcién. Puede utilizar una calculadora cientffica sin prestaciones

gréficas ni de programacién.

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Opcién A

Dada la matriz A, estudie la existencia de una matriz X tal que X x A = I. Calcilela en

el caso de que exista y sea tnica.

123 1 00
320 001

).

Observacién: X x A representa el producto de matrices.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie y determine, en caso de existir, el plano que contiene a los puntos A = (1,2,1) y

3x+2y+32—5=0

B = (7,0,0), y que es perpendicular a la recta r = { T—y—z+3=0

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie el crecimiento y decrecimiento de la gréfica dé la funcién f(z) = pc

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
_w.

Calcule el drea de la regién del plano delimitada por la gréfica de la funcién f (x) =zl-z

y el intervalo (-2, 1] del eje OX.

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Opcién B.

Sea A una matriz cuadrada de orden 3 que verifica la ecuacién matricial A2 + 24 = I,
siendo I la matriz identidad de orden 3. Compruebe que A es inversible determinando la

inversa de A en funcién de A.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie el nimero de rectas que determinan los tres planos siguientes:
m=3z+5y—42—-1=0, m=z+2y—-2-2=0, y mg=-3z—4y+52—-4=0.

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Sea la funcién f(z) = e*(z — 2). Estudie el dominio, asintotas, crecimiento, posibles ex-
tremos relativos, convexidad y posibles puntos de inflexién de la funcién f. Dibuje la gréfica

de f.

8 Calcule / z%sen3z dz.
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MODELO 05

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 05

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

Opcién A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Dados dos nimerso a y b, no nulos, estudie si la matriz A = |1
b

inversa. En caso afirmativo, calcilela.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

D ==
o O

tiene matriz

Determine el punto @ que es el simétrico del punto PP — (2,1, —3) respecto al plano que
determinan los puntos A = (1,0,0), B=1(0,1,0) y C'=(0,0,1).

Observacion El punto @) es la imagen especular del punto P supuesto que el plano fuera un

espejo.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Represente la grafica de la funcién f(z) = v3z — 22,

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /(e‘” +2)(e* ! — 1)da.

Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1 0 =1
Dada A= | 0 1 3 |, estudie si existe la matriz inversa de A. En caso afirmativo,
4 1 =2

calctlela.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Halle unas ecuaciones paramétricas de la recta que pasa por el punto A = (3,5,1) y corta

r = 1—2A
a las dos rectas: r:=<{ y = A ys i —ax—1=y—1=
z = 0

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie y dibuje la gréfica de la funcién f(x) = 2% — 822

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule / cos?(3z)dx.

z—1
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Duracion: 90min.

MODELO 06

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 06

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la matriz A, estudie la existencia de una matriz X tal que A x X = I, y calcilela en
el caso de que exista. Observacién: A x X representa el producto de matrices.

1 2 3 100
A= 01 2 ], I=1 010
3 20 0 01

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Del paralelogramo ABC'D se conocen unicamente los puntos A = (3,1,0), B — (—1,2,1)
y C'=(-2,0,4). Se pide determinar el cuarto punto D y el drea del tridngulo C'DA.

Obsercacién: ABC'D es el paralelogramo que une A con B, B con C', C' con Dy D con A.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

3 —x

Determine las ecuaciones de todas las rectas asintotas de la funciéon f(x) =

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule el drea de la regién del plano delimitada por la grafica de la funcién f(z) = 2* — =z
y el intervalo [—2, 1] del ¢je OX.

Opcién B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
0 a O
Determine las potencias A% de la matriz A = [ 0 0 ¢ | donde a, by ¢ son ndmeros
b 00

no nulos, y k. es un numero natural mayor que 1.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Halle a y b para que los tres planos m == 2 +2y—2 =1, m = 20+y+az =10
y w3 = 3z + 3y — 2z = b contengan a una misma recta r. Determine unas ecuaciones
paramétricas de r.

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
.2

De la funcié = ——

e la funcién f(z) e

de maximo y minimo relativo y haga un dibujo aproximado de la grafica de la funcién f.

estudie el dominio, asintotas, crecimiento y posibles puntos

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /xcos:t: dx.
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03100305

Hoja: 1 de 1

Matematicas ITI: 07
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Discuta y resuelva, segun los valores del pardmetro a, el siguiente sistema de ecuaciones:

rt+ay+2z = 0
y— 2z = —1
ar—y+ 2z = 1

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la distancia del punto A = (1,1,1) a la recta r = et 2y bz :1 =0
z—y—2z+1=0
3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

Represente la grafica de la funcién T) = ——.
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Calcule / (z*+1)*(z = 1) du.

1

Opcion B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie el rango de la matriz A para todos los nimeros reales « y los ndimeros enteros n .

o n @
A= n «o n41
a ntl «

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dado el plano 7 = 2 — y + 2 — 3 = 0, determine todos los planos que contienen a los puntos
A=(-1,0,0), B=1(0,1,0) y forman un angulo de 30° con el plano 7.

1 3
Observacién sen(30°) = 2 cos(30°) = %

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Sea la funcién f(z) = e”(x — 2). Estudie el dominio, asintotas, crecimiento, posibles ex-
tremos relativos, convexidad y posibles puntos de inflexién de la funcién f. Haga un dibujo
aproximado de la grafica de la funcién f.

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /0052(333) dzx.
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Hoja: 1 de 1

Matematicas IT: 08
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe alguna matriz X tal que A x X x B = (', y en caso afirmativo, calctlela.

1 2 21 -1 0
i) () ()
Observacién: A x X representa el producto de matrices.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la recta: m que pasa por los puntos A = (0,1,1) y B — (1,1,0), y la recta ro que
pasa por los puntos C' = (—1,0,1) y D = (0,3,0). ;Qué plano definen estas dos rectas?.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

3 —x

Determine las ecuaciones de todas las rectas asintotas de la funcién f(x) =

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

9
Calcule / mdﬂ?

Opcion B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

2 x + 2y + 3 2z =1
Resuelva, dependiendo del valor de A, el siguiente sistema Sy = ¢ Az — Ay —2 — 2
rT—y—z=A

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Se consideran las rectas: 7y, que pasa por los puntos A = (0,1,—-1) y B = (1,1,0), ¥

ro = 2ety—z-1=0 . Caleule la distancia entre ellas, en el caso de que sean paralelas
z—y—z2z+1=0

0 que se crucen.

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

Represente la gréfica de la funcién f(x) = 3 5
x —

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule / Inz® da.
1

Observacion: Inx representa el logaritimo neperiano de .
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Matematicas Il (F.G.)

PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD

Junio - 2015

Duracion: 90min.

MODELO 09

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 09

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dados dos nimerso a , y b distintos, determine si la matriz A =

Opcion A

N R
2
[3v)
o=

inversa en funcién de los valores de a , y b.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la distancia del punto A = (1,1,1) a la recta r = {

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

|
Se considera la funcién f(z) = ne

3z + 2y +3z2—1=0
z—y—2+1=0

posee

Estudie el dominio, asintotas, crecimiento, posibles

puntos de méximo y minimo relativo y haga un dibujo aproximado de la grafica de la

funcién f.

Observacién: Inx designa el logaritmo neperiano de x.

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

2 —
Calcule/ﬁm !

812 4 2

Opcién B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dadas las matrices A —

2 3
1 2

de la ecuacién matricial A X A= = (.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1 Qué relacién debe existir entre los coeficientes de la ecuacién general del plano

7T =ax+ by +cz+d=10 para que dicho plano sea perpendicular a la recta

_Jret+ty—-2-2=0
2= r—3y—z+1=

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Represente la grafica de la funcién f(z) =

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule/ln(erl) dx.

g ¥ contenga al punto origen?

2 — 2%
z+1°

Observacion: Inx es el logaritmo neperiano de .

yC = ( le % ) Hallese una matriz X que sea solucion
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Junio - 2015 Duracion: 90min.

03100564

MODELO 10

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 10

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la matriz M, estudie la existencia de una matriz ¥ tal que M x Y = I, y calcilela

1 2 3 1 00
en el caso de que exista. M= 0 1 2 |, =1 010
3 20 001

Observacion: M x Y representa el producto de matrices.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
;,Cudl es la minima distancia entre el punto A = (1,1,1) y un punto de la recta

.= 3o +2y+32-1=0,
T lr—y—2+1=0 ’

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Estudie la funcién f(z) = e y haga un dibujo aproximado de la grafica de f.
T

Nota: Inx designa el logaritmo neperiano de z.

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

4
Calcule / mdl‘

Opcion B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

20z +2y+3X 2 =1

Resuelva, dependiendo del valor de A, el siguiente sistema Sy, =< Aoz —Ay—2 =2
T—y—z—=A

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la ecuacién general de un plano que contiene al origen de coordenadas y es per-

pendicular a los planos que determinan la recta de ecuacién general r = {

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

—xr—2 si < —1
Sea la funcién f(z) =< a—22* si —1<a<1.
b/xz s <z

Estudie si existen valores de a y b para que f sea derivable en toda la recta real.

8 Calcule /xQSen(Q + ) du.

r+y—2—2=0
r—y+2+1=0 "~




Matematicas Il (F.G.)

031 00305 Junio - 2015 Duracion: 90min. MODELO 11

Hoja: 1 de 1

Matematicas IT: 11
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe alguna matriz X tal que B x X x A = (', y en caso afirmativo, calcilela.

1 2 21 -1 0
i) () ()
Observacién: A x X representa el producto de matrices.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Determine el drea del cuadrildtero ADCB tal que A — (1,2,1), B — (4,4,1), C' = (6,1,1)
v D= (2,—1,1).

Observacion: Cuadrilatero: Figura plana de cuatro lados

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Dada la funcién f(z) = % Estudiela y haga un dibujo aproximado de la grafica de la

funcién f.

Observacion: Inx designa el logaritmo neperiano de z.

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule el drea de la regién del plano delimitada por las graficas de las funciones siguientes:
f(@) =2 —z yg(x) = 2* — 1 definidas en el intervalo [—1,1].

Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
2 1 =A
SeaA=1 1 X 3 con A € R jPara qué valores de A la matriz A no tiene inversa?
4 1 =A

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Se consideran las rectas: 7, que pasa por los puntos A — (0,1,—-1) v B = (1,1,0), ¥
_ ) 224+y—2-1=0
To =
r—y—z+1=0
0 que e crucen.

. Calcule la distancia entre ellas, en el caso de que sean paralelas

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
22— 21

Represente la grafica de la funcién f(z) = 1
x

8 Calcule /:1: senz dwx.




Matematicas Il (F.E.)

031 00564 Junio - 2015 Duracion: 90min. MODELO 12

Hoja: 1 de 1

Matematicas IT: 12
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dado un ntimero a, determine si la matriz A = —a | posee inversa en funcién

()
[3v)

N R
2.
Q

del valor de a.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie, y determine en caso de existir, el plano que contiene a los puntos A = (1,2,1) y
d3r+2y+32—-5=10

B = (7,0,0), y que es perpendicular a la recta r = { t—y—z13=0

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Represente la gréfica de la funcién f(z) = R
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule f(a:s + 227 + x)*d.
Opcion B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine las potencias A% de la matriz A = donde a, b y ¢ son nameros

> OO
o o e
oo O

no nulos, y k& es un nimero natural mayor que 1.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie el numero de rectas que determinan estos tres planos:
m=3r+doy—42—-1=0, mm=xr+2y—2—2=0, v m3=-3v—4y+5bz—4=0.

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Represente la grifica de la funcién f(z) = 3 5
r— T

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule / Ina? da.
1

Observacion: Inx representa el logaritmo neperiano de z.
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PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD

Junio - 2015 Duracion: 90min.

03100564

MODELO 13

Hoja: 1 de 1

Matematicas II: 13

Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

a at+l at2
Sea a € R. Determine el valor del determinante (¢ +3 a+5 a4+ 7.
at6 at9 atl2

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

r = —1—=2A
Dados la recta r := ¢ y = —A yelplano 7 = 2z —y+2z—1 =0, halle las
z = 2X

ecuaciones paramétricas de la recta s, proyeccién ortogonal de r sobre «.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

Represente la grafica de la funcién f(z) = ————.
V3x — a2
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Calcule / (22 + 1)%(x — 1) da.

1

Opciéon B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Sea A una matriz cuadrada de orden 3 que verifica la ecuacién matricial 24 + A% — [,
siendo I la matriz identidad de orden 3. Compruebe que A es inversible determinando la
inversa de A en funcién de A.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la recta s que esté contenida en los plano my y me, donde m es el plano que
20 —2y—2+2=0
r—2y—2—-3=10
que pasa por el origen vy es paralelo al plano 7 =3z + 2y + 32 — 2= 0.

contiene al origen y es perpendicular la recta r = , v w2 es el plano

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie y dibuje la gréfica de la funcién f(x) = 2° — 822

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule / cos? (3x)du.
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones

graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Discuta y resuelva, segun los valores del pardmetro a, el siguiente sistema de ecuaciones:

rt+ay+2z = 0
y— 2z = —1
ar—y+ 2z = 1

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

De un paralelogramo AC'D B se conocen tnicamente los puntos A = (3,1,0), B = (—1,2,1)

y C'=(—=2,0,4). Se pide determinar el cuarto punto D y el drea del tridngulo C'DA.

Obsercacién: ABC'D es el paralelogramo que une A con B, B con ', C' con Dy D con A.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

T3 —x

Determine las ecuaciones de todas las rectas asintotas de la funcién f(z) =

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

2422 -5
Calcule / N SR dx.

Opcion B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

20 +2y+ 3 2 =1

Resuelva, dependiendo del valor de A, el siguiente sistema Sy =< Az — Ay —z=2
T—Yy—2=2A

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la recta s que esté contenida en los plano m; y mp, donde m es el plano que

20 —2y—2z+4+2=0
r—2y—2—3=0
que pasa por el origen y es paralelo al plano # = 3z + 2y + 32 — 2= 0.

contiene al origen y es perpendicular la recta r =

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
? — 2
z+1°

Represente la grafica de la funcién f(z) =

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule /:1:2 te?(2?) da.

Observacién: tg x es la tangente de z.

, v g es el plano
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
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Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe alguna matriz X tal que A x X x B = (', y en caso afirmativo, calctlela.

1 2 21 -1 0
i) () ()
Observacién: A x X representa el producto de matrices.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

3 +2y+32—-1=0

Determine la distancia del punto A = (1,1,1) a la recta r = { ezt 10

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Estudie el crecimiento y decrecimiento de la gréfica de la funcién f(z) = S .
-
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
2
Calcule et dz.
2 —224r—1
Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
2 1 =A
DadalamatrizA—=1| 1 A 3 con A € R jPara qué valores de A la matriz A no tiene
4 1 =\

inversa?

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe algin punto comun a las rectas 71 y 2. En caso de no existir, determine
la distancia entre ambas rectas.

_ | rxt+y—2-2=0 _ | 22 4+2y—2-3=0
M=Vz—ytz+1=0 YT 2-3y+32+2=0"

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
2

Sea la funcién f(x) = . Estudie el dominio, asintotas, crecimiento y posibles puntos

a? 41
de maximo y minimo relativo y haga un dibujo aproximado de la grafica de la funcién f.

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /e”l cosx du.
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Az + 2y + Az =2
Estudie si sistema S, posee solucién, dependiendo del valorde A, Sy =< Az —Ay—z=1
Ar—y—2z=A

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Determine el drea del cuadrildtero ABC'D tal que A= (1,2,1), B=(4,4,1), C' = (6,1,1)
vy D=(2,—1,1).

Observacion: Cuadrildtero: Figura plana de cuatro lados.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

3z — 22

Represente la grafica de la funcién f(z) =

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

2
Calcule/ vl dx

-4 —-1

Opcién B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
c+2y+3z2 = —1
Sea el sistema de ecuaciones { 2z + 5y + 4z = —2 . Determine la solucién, en funcién

r+3yta?z = a®
de a € R en el caso de que sea compatible y determinado.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie si existe algin punto comin a las rectas 1 y ro. En caso de no existir, determine
la distancia entre ambas rectas.

_ ) xty—2-2=0 _ ) 22+ 2y—2—-3=0
™= y e =
r—yt+z+1=0 r—3y+3z+2=0 "

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Represente la grafica de la funcién f(z) = Ermpt
T —

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule /xQ tg*(2%) de.

Observacién: tg x es la tangente de z.




Matematicas Il (F.G.)

PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD

Septiembre - 2015| Duracion: 90min. MODELO 17

03100305

Hoja: 1 de 1

Matematicas IT: 17
Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la matriz A, estudie la existencia de una matriz X tal que A x X x A = A. Calciilela
en el caso de que exista. Observacién: A x X representa el producto de matrices.

123 10

0
A=1| o0 . I=]o010
3 001

O =

1 2
20
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

De un paralelogramo ABC'D se conocen unicamente los puntos A — (3,1,0), B = (—1,2,1)
y C'=(-2,0,4). Se pide determinar el cuarto punto D y el drea del tridngulo C'DA.

Obsercacién: ABCD es el paralelogramo que une A con B, B con C', C' con Dy ) con A.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
22°% — 4x?

Estudie las asintotas de la gréfica de la funcién f(zx) = ————.
% — 3 +2

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule el drea de la regidén del plano delimitada por las graficas de las funciones siguientes:
f(x)=2a* -z y g(xr) =2* —1 definidas en el intervalo [—1,1].

Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
-1 1 —a
Sea a € R. Calcule, en funcién de a, el rango de la matriz A = 0 a 1
—a 0 -2

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la recta s que estd contenida en los plano m y w2, donde m es el plano que
20 -2y —2+2-=0
r—2y—2—-3=10
que pasa por el origen y es paralelo al plano 7 =3z + 2y + 32 — 2= 0.

contiene al origen y es perpendicular la recta r = , y ™ es el plano

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

—x—2 sl < —1
Sea la funcién f(x) =4 a—22% si —1<a<1.
b/x i l<x

Estudie los valores de a y b para los que [ derivable en toda la recta real. Determinelos si
existen.

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /:c cosx dux.
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Az + 2y + Az =2
Estudie si sistema S, posee solucién, dependiendo del valorde A, Sy =< Az —Ay—z=1
Ar—y—2z=A

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie, y determine en caso de existir, el plano que contiene a los puntos A = (1,2,1) ¥
s . _ | 3x+2y+32—-5=0
B =(7,0,0), y que es perpendicular a la recta » = { vy 2130

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Septiembre - 2015| Duracion: 90min. MODELO 18
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1
Represente la gréfica de la funcién f(z) = — .
-z
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
622 — 1
leul dz.
Cacue/8m2+2 @
Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Sea. A una matriz cuadrada de orden 3 que verifica la ecuacién matricial A? — [ — —2A,

siendo [ la matriz identidad de orden 3. Compruebe que A es inversible determinando la
inversa de A en funcién de A.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Halle unas ecuaciones paramétricas de la recta que pasa por el punto 4 = (3,5,1) y corta
r = 1—2A .1

a las dos rectas: r: =< y = A ys i =ax—1l=y—1= 5
z = 0 e

|

Ejercicio (valor 2.5 puntos)
2

Sea la funcién f(z) = . Estudie el dominio, asintotas, crecimiento y posibles puntos

22+ 1
de maximo y minimo relativo y haga un dibujo aproximado de la grafica de la funcién f.

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Calcule /ln(a: +1) da.

Observacién: Inx es el logaritmo neperiano de x.
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dada la matriz M, estudie la existencia de una matriz Y tal que ¥ x M = I. Calcilela en
el caso de que exista. Observacién: M x Y representa el producto de matrices.

123 100
M= . I=[o0 10
00 1

o= O

01 2
3 20
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine el punto @ simétrico del punto P> = (2, 1, —3) respecto al plano que determinan
los puntos A = (1,0,0), B=(0,1,0) y €' =(0,0,1). Observacién El punto @ es la imagen
especular del punto P supuesto que el plano fuera un espejo.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
1

— T

Represente la gréifica de la funcién f(z) = —
T

4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule ‘/(e‘T +2)(e" — 1)da.

Septiembre - 2015| Duracion: 90min. MODELO 19
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Opcién B

5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dadas las matrices 4 = ( ? ;) y C = ( le % ) Hallese una matriz X que sea solucion

de la ecuacién matricial A X ¢~ = (.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

) _Jrzty—-1 =0 o L
Se consideran la recta r = w241l — o Y el plano T o= Trt+my—z=0F06.

Determine m para que r sea paralela a w. Calcule, para dicho valor de m, la distancia entre
ry .

7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

—xr—2 si < —1
Sea la funcién f(z) =< a—22* si —1<a<1.
b/x  si <z

Determine el conjunto donde f es derivable en funcién de los valores de a y .

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Ceﬂcule/ewrl cosx dx.
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Atencién: Conteste a los problemas de una tinica opcién. Puede utilizar una calculadora cientifica sin prestaciones
graficas ni de programacién.

Opcion A

1 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

3 e +2y+32=1

Resuelva el sistema S, = ¢ z—Ay—z=1 para aquellos valores de A, que hacen al
T—y—2z=2A

sistema compatible y determinado.

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine el drea del cuadrildtero ABCD tal que A = (1,2,1), B = (4,4,1), "= (6,1,1)
y D=(2,-1,1).

Observacion: Cuadrildtero: Figura plana de cuatro lados.

3 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

1
Determine las ecuaciones de todas las rectas asintotas de la funcién  f(x) = — .
-
4 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
dr — 2
Calcular / o) dz.
Opcion B
5 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
a 0 2
Dada lamatriz A= 0 b Q0 donde a y b son nimeros no nulos, determine A*.
20 —a

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dado el plano 7 = 2 — y + 2 — 3 = 0, determine todos los planos que contienen a los puntos
A=(-1,0,0), B=1(0,1,0) y forman un dngulo de 30° con el plano 7.
1 3
Observacién: sen(30°) = L cos(30°) = g
7 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
—1
22—z

Represente la grafica de la funcién f(z) —

8 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Calcule /(:r: +cos’x) dr.
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